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VROEGER

Hoeging het er 30, 40 jaar geleden ook aweer aan toe as de tafels van
vermenigvuldiging werden geoefend ? Helemaal geen probleem: achtenveertig
kinderen in rijen die reeksen tafels opdreunden, daarbij gesteund door een met een
stok op de grond tikkende juf of meester. Het in koor opzeggen van de tafels was nog
wel leuk. Als een kind een keer een antwoord niet wist, mompelde het rustig met de
rest mee zonder dat de leerkracht het merkte.

Het individuele overhoren, dat onverbidddijk volgde op het koorwerk, wasin ved
gevalen een anggtige aangelegenheid. De tafels werden dan *door ekaar heen
gevraagd en dat was hed anders dan het met de klas opzeggen van tafdrijen.

Begrip van het vermenigvuldigen werd daarbij ondergeschikt gemaakt aan het uit het
hoofd leren van resksen getalen.

Deze wijze van werken zorgde ervoor dat vermenigvuldigingen los van de aledaagse
werkdijkheld stonden, dsiets dat dleen op school plaatsvond. De tafels kwamen op
ved kinderen over ds vaststaande getalenreeksen en het is dan ook geen wonder dat
kinderen grote moeite hadden met het zdfstandig oplossen van enigszins onbekende
problemen.

In sommige methoden werden de tafels geintroduceerd door middel van een context,
zods onderstaande konijntjes bij de tafel van twee:

sadlid

Hier zitten Hier zitten er En hier zitten er nog eens
2 kaonijnejes. ook Z. 2 konijntjes.

Hoeveel keer 2 konijntjes zitten er!?

Hoeveel zijn dat met elkaar?

Je kunc het zo opschrijven 2 + 2 4 2 = _

Deze konijntjes speel den echter geen verdere rol bij de opbouw van deze tafdl. Ze
vormden geen echte context, eerder een illudratie.



Per tafdl is de werkwijze steeds dezelfde:

1. Introductie van een tafd d dan niet door middd van een illudratie
2. Starten met herhaald optellen van het betreffende tafelgetal en het
maalteken daaraan verbinden:

1x2=2
2+2= 2x2=4
2+2+2= 3Xx2=6
2+2+2+2= 4x2=28
2+2+2+2+2= 5x2=10
2+2+2+2+2+2= 6 x2=12
2+2+2+2+2+2+2= 7 x2=14
2+2+2+2+2+2+2+2= 8 x2=16
2+2+2+2+2+2+2+2+2= 9x 2 =18
2+2+2+2+2+2+2+2+2+2= 10x 2 =20

Leer detafel van 2 uit je hoofd

3. Samengtdlen van de tafdlrij via sprongen in de telrij.

4. Inprenten van de betreffenderij.

5. Inoefenen van de tafel's door ekaar, voornamdijk via schriftelijk
inoefenen.

6. Onderhouden van de verworven tafelkennis door middel van het
voortdurend oefenen van de voorafgaande tafels.

Zods d naar voren kwam, ging er aan het indijpen van de tafd's geen fase van
begripsvorming van de bewerkingen vooraf: er werd direct aangestuurd op het
inprenten van de tefels.

Informele Strategieén van handig rekenen werden niet gestimuleerd omdat deze het
directe inprenten niet zouden bevorderen.

In feite kent de traditionele tafel didactiek maar één Srategie, die van de ‘tafdrij’: het
per tafel leren van de antwoorden in de volgorde van één keer tot tien keer. Als een
kind bijvoorbedd het antwoord niet wist van de vermenigvuldiging ‘9 x 8 moest het
dit ‘berekenen’ door het opzeggen van de tafelrij van ‘1 x 8 tot en met 9 x 8. Het
behoeft geen betoog det dit een voor kinderen uiterst omdachtige manier was om het
antwoord te vinden van tafels die niet werden gekend. Het gevolg was dat kinderen
vaak a op de hdft van hun opzegsessie het spoor bijster waren.



TEGENWOORDIG

In de huidige didactiek fungeren bepaa de vermenigvuldigingen d's vaste steunpunten
in een op te bouwen rdatienetwerk. Bij steunpunten denken we bijvoorbedd aan
opgaven, die een prettig in het gehoor liggende klank hebben, of een bepaalde
affectieve waarde of signaalkarakter dragen voor het kind, zods bij rijmpjesin de
trant van 3x 3 =9, de dubbelen (2 x 2), de kwadraten (4 x 4, 6 X 6), enz..

Voor ved kinderen is het ondoenlijk om aleen viamemoriseren tot beheersing van de
tafels te komen. Daarom vindt uitbreiding van de kennis van tafels plaats door het
leggen van relaties (denkstrategieén) tussen gekende en nieuw te leren tafels.
Hierdoor kan het kind de kloof die er gagpt tussen 'het uit het hoofd kennen' en 'het
bij voortduring op moeten zeggen van een tafdrij' zoas dat bij de traditionele
methoden het gevad was, overbruggen.

Een voorbedd: Een kind moet de opgave '6 x 7' uitrekenen.

Het weet a dat 5x 7 = 35.

Door het kind zich te laten redliseren dat '6 x 7' eigenlijk ‘7’ meer is dan het antwoord
bij '5 x 7', wordt het van de last ontdagen om de tafelrij van'1 x 7' tot '6 X 7' te moeten
opzeggen om tot het juiste antwoord te komen. Ook kan het antwoord worden
vastgesteld met behulp van de omkeerregd ‘7 x 6 =6 x 7', verdubbelen ('3 x 7 + 3x
7'), of door gebruik te maken van een kwadraat (‘' 7 x 7

Pas nadat het kind met deze volwaardiger oplossingsmethoden heeft kennisgemaakt,
kan herhadld oefenen bijdragen tot verhoging van snelheid en nauwkeurigheid van het
adus geconstrueerde oplossingsgedrag.

De hedendaagse didactiek stuurt niet meer direct aan op het reproduceren van de
tafels. Kennis van de tafelsis het resultaat van een proces van steeds verdergaande
verkorting van handig rekenen, met as laatste stap het volledig inprenten.

De hiervoor beschreven vormen van handig rekenen zijn echter niet het resultaat van
het bij voortduring schriftelijk oefenen, maar van interactief klasskad onderwijs.
Leerlingen worden actief bij de les betrokken, werken ek op hun eigen niveau een
opgave uit, maar die wordt wel klassikaal besproken: leerlingen leren van ekaars
oplossingssirategiedn.

Tijdens het onderwijs-leerproces worden drie niveaus van opereren onderscheiden:
het tdllend-, het structurend- en het flexibel/formed opereren:



1. Introductiefase: ver menigvuldigen als herhaald optellen

Vermenigvuldigingen verschijnen aanvankdijk as herhaa optdlen.

Deze herhdingsstructuur van optellen vinden we terug bij de contexten waarin de
tafels worden geintroduceerd. Zo kan bijvoorbedld de tafel van 3 onder de aandacht
van de kinderen worden gebracht door middel van een verhaal over een
verjaardagsteestje. De jarige in kwestie wil iedereen in de groep een zakje met drie
dropbdlen geven.

De leerkracht vraagt aan de groep hoeved dropballen er in vier zakjes

kunnen? Dit blijken*3 + 3+ 3 + 3 =12 dropballen te zijn.

Er blijkt dat dit hed wat werk is en de leerkracht vraagt of er een kortere manier isom
dit te doen. Gezamenlijk wordt besproken dat ‘vier keer een groepje van 3’ in het kort
kan worden opgeschreven als‘4x 3'.

Hierbij kunnen de volgende modellen voor begripsmatige ondersteuning zorgen:

Het groepjesmodd:
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Het lijnmodel

/N

3
Het rechthoekmodel

Er wordt tijdens deze eergte verkenningen van het vermenigvuldigen
ved aandacht besteed aan het leren ‘vertalen’ van
varmenigvuldigstuaties in vermenigvuldigsommen.



Kinderen krijgen bijvoorbedd de volgende vermenigvul digsituetie
voorgelegd: 4 kratten met in iedere krat 6 flessen melk.
Daarbij wordt de bijpassende som ‘4 x 6" bedacht.

o, Hoeveel flessen melk?

Voor het vaststellen van het antwoord maken kinderen gebruik van
aanpakken die in de beginfase d naar voren zijn gekomen, zods
herhaald optellen. Maar er worden ook andere oplossngsstrategieén
gehanteerd, zods verdubbelen en omkeren.

2. Structurerend ver menigvuldigen

Kenmerkend voor het structurerend vermenigvuldigen is dat een contextopgave met
een 6 X 6-gtructuur niet meer stap-voor-stap optellend wordt berekend, maar dat
kinderen viot gebruik leren maken van eigenschappen en relaties die er tussen de
tafel producten bestaan.

Zowordt detafd ‘6 x 6 opgelost via‘'5x 6+ 6'.
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Hoeveel poffertjes
Het accent in deze fase valt op modellen die een rechthoekstructuur (roosters,
patronen, stickervelletjes, tegelvloertjes, e.d.) weerspiegelen.
Deze moddlen zijn voor de verdere ontwikkeling van handige
vermenigvuldigsirategiegn van groot belang, omdat zij volmaakt de formele
grondstructuur van het vermenigvuldigen in zich dragen.



Naast de verdedeigenschap, zoals bij de poffertjes, wordt ook de
verwissaeigenschap (stickervelletje) inzichtelijk weergegeven.
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We zullen nu aan de hand van de tafd van 7 laten zien hoe zo' n netwerk van
steunpunten en relaties kan worden opgebouwd en gememoriseerd:

een weetje

eendubbele 7+ 7

via(2x7)+ 7; één maal meer

als verdubbeling van 2 x 7

halveren van 10 x 7, de helft van 70
via(5x7)+7

een weetje: een kwadraat,zoals1x1, 2x 2
via (7 x7) + 7, verdubbeling van 4x7
(10 x 7) — 7, énmaal minder

een weetje

een onder zoeksprobleem
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Tijdens deze recongtructie fase wordt de aandacht van de leerling gericht op de
centrale steunpunten van twee mad (verdubbden), tien mad (nul - erachter) en vijf
mad (hadveren van tienmad). Van daaruit is via én-maa-meer en één-maa-minder
het grootste dedl van de betreffende getdtafd te bestrijken.

Daarnaast maakt de omkeerregel (7 x 4 = 4 x 7) een toegang mogelijk tot de andere
tafels.

Omdat in de volgende fase geen gebruik meer wordt gemaakt van ondersteunende
moddlen, maar louter op getaniveau wordt geredeneerd en gerekend, moet er een
overgang plaatsvinden van telbare-

naar niet meer telbare objecten.

De leerlingen worden zodoende gestimuleerd om dlerlel aanpakken steeds meer op
mentaal niveau uit te voeren, zonder nog te tellen.



Dit kan worden bereikt door de opgaven te presenteren in de vorm van gededltelijk
afgemaakte puzzels, ingepakte hoeved heden, bedekte tegelvlioertjes, ed..
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Hoeveel stukjes hebben de puzzels?

De overgang van structurerend naar formed vermenigvuldigen wordt bevorderd door
het steeds beter leren redeneren in termen van getalrel aties, rekeneigenschappen en
gekende tafel producten, door deze redeneringen bewust te maken, te verwoorden en
te noteren.

3. Formeel vermenigvuldigen

Bij het formed vermenigvuldigen wordt geen gebruik meer gemaakt van
ondersteunende modellen, maar louter op getalniveau geredeneerd en gerekend.
Daarbij maakt men, waar nodig, handig gebruik van specifieke eigenschappen van
vermenigvuldigingen. Dat wil zeggen dat bekende tafe producten flexibel enhandig
worden ingezet om nog niet gekende keersommen viot te berekenen.

Enkele van die eigenschappen werden d genoemd.

Maar er zijn er meer:

8x6=4x12=2x 24,

8X6=4xX6+4X6;

8x6=4x12=4x10+4x2 ...

Met name de verdedeigenschap (6x8=5x8+80f 6 x8=3x 8+ 3x 8) ende
verwissHegenschap (5 x 8 = 8 x 5) zijn beangrijk bij het handig vermenigvuldigen
en bij het geleddijk aan uit het hoofd leren van moeilijke tafel producten.

Samenvattend kunnen we stellen dat de traditionele didactiek maar één
oplossingsstrategie kent, die van (het opzeggen van) de tafdlrij.

De huidige (redistische) didactiek biedt het kind, as het het antwoord van een
vermenigvuldiging niet weet, een netwerk van steunpunten en srategieén waarmee
het antwoord kan worden gereconstrueerd.



Oefenen

De tafels worden niet onderhouden door de kinderen lessenlang schriftelijk de tafels
te laten maken, maar door bij iedere rekenles vast ongeveer tien minuten aan
hoofdrekenen te besteden en dat gedurende de gehele basisschool. Dit kan
bijvoorbedld door middel van het tafeldictee waarbij de leerkracht de opgaven opleest
en de leerlingen de antwoorden noteren. Bij individuele gevalen kan ook educatieve
software d's rekenhulp worden ingezet.

Oefenen kan ook plaatsvinden met behulp van oefenspellen.

We noemen er twee:

Tafelbingo

De leerkracht leest |langzaam de keersommen voor: 6x 8,4 x 5,9 x 3,
7X6,8x8.......

28| 81|56
27148 (30
63|72 |12

Staat de uitkomst op de kaart, dan kruist de leerling het betreffende getal op de kaart
door. Wie dles heeft afgekruist, roept ‘bingo’. De eerste heeft gewonnen.

Tabelopgaven

Dit soort opgaven hebben de leerlingen ook bij het optellen en aftrekken gekregen:

X 3 7
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KeesBuys, ea. Wis en Reken
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